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Sea X una variedad algebraica sobre un cuerpo perfecto. A cada punto x ∈ X le podemos asociar un
número entero, la multiplicidad de X en x, de manera que x es regular si y solo si tiene multiplicidad 1.

En esta charla, veremos que es posible encontrar una inmersión local de X en una variedad regular,
digamos X ⊂ V , y un conjunto de funciones, pongamos f1, . . . , fr ∈ OV , con pesos N1, . . . , Nr ∈ N
de manera que el lugar de máxima multiplicidad de X quede descrito en términos del orden de dichas
funciones:

Maxmult(X) =
⋂
{x ∈ V | ordx(fi) ≥ Ni}.

Además, esta caracterización se preserva por explosiones en centros regulares equimúltiples y otras trans-
formaciones que denominaremos permisibles. Estas funciones con pesos inducen de manera natural un
álgebra de Rees:

G = OV [f1W
N1 , . . . , frW

Nr ] ⊂ OV [W ].

En el caso de característica cero, existe un algoritmo que, a partir de G, nos permite construir una secuencia
de explosiones sobre X en centros equimúltiples de forma que la multiplicidad máxima de X baja. Este
proceso difiere del algoritmo de resolución de singularidades de Hironaka, que utiliza la función de Hilbert-
Samuel como invariante principal.

Por último, veremos que, partiendo de G, existe un modo de definir un álgebra de Rees canónica sobre
X asociada al lugar de máxima multiplicidad. Este álgebra no depende ni de la la inmersión X ⊂ V , ni de
la elección de las funciones f1, . . . , fr.
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