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Sea M un monoide y Ω un conjunto no vacío. Una acción de M sobre Ω es un homomorfismo de
monoides, φ : M → TΩ, de M en el monoide TΩ de todas las transformaciones totales en Ω. Decimos que
la acción φ es transitiva si para todo a, b de Ω, existe un elementom en el monoideM tal que φ(m)(a) = b,
y decimos que es fiel cuando φ es inyectiva.

De acuerdo con el teorema de Cayley todo monoide finito M admite una acción fiel en un conjunto
finito y, si M es un grupo, esta acción también es transitiva. Además, toda acción de un grupo finito en un
conjunto finito es equivalente a la acción en el conjunto de coclases de un subgrupo de core trivial. Aunque
las acciones de monoides son radicalmente diferentes, el estudio de las acciones transitivas y fieles puede
reducirse satisfactoriamente a una situación cercana a la de los grupos.

Nuestro principal resultado reafirma este planteamiento y permite dar una caracterización completa de
las acciones fieles y transitivas de un monoide sobre un conjunto finito.
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